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mada con OG nos dara la base del tridngulo, cuya altura es la l‘d, hallan-
dose ya el drea por el procedimiento que sabemos.

Snpongamos ahora que se nos dan los datos obtenidos en el campo
para un poligono y vamos & ver como se halla con el instrumento su area
sin necesidad del trazado de la figura sobre el papel, considerando los dos
casos ya mencionados, es decir, que los citados datos se hayan tomado por
abscisas y ordenadas 6 por sus dngulos y lados correspondientes.

Estudiemos un método practico gencral para el primer caso, y con cl
citado objeto, fijémonos en la fig. 8., asi como en el procedimiento dado
anteriormente para oblener el rca de aquel poligono, del cual deduciremos
el actual con suma facilidad.

{Se continuard. |

LEoxcio UstLLos.

GEOMETRIA.

ARTICTLO SZITTO.

FIGURAS CORRELATIVAS

Num. 58. Se llaman figuras correlativas dos figuras tales que a cada
punto de la primera corresponde una recta en la segunda.
Para que esto se verifique, es preciso que los coeficientes de la ecun—

cion de la recta sean funciones de las coordenadas x, y del punto correla-
tivo & dicha recta.

De modo que si la ecuacion de la recta en la segunda figura es
Ax'+By' + C =0,
se tendra
A=ax4a,y+a, B=bx+bytb, Cmc,xdoy -}-c:,.h

haciendo depender 4 los coeficientes A, By C, de expresiones. lineales en
x é y, determindndolas asi de la manera mis sencilla.

La ecuacion de la recta de la segunda figura correspondiente al punto. .
{x J) de la primera, sers .

fa, x4 a, y+a) ¥ + (b, x b, y-l—b)y tlecxt-c ytro) =0.

Esta recta se llama pOldT yel punto (xy)es el polo de dxc.lm recla:-
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Nim: 59. CGada punto a del primer sistema tiene, pues, una polar a’a’
en el segundo.

Si fijamos sobre la polar a'a’” un punto m', sus coordenadas X'm 'm,
deberan satisfacer 4 la ecuacion de la recta anterior, y tendremos

la,x4-a,y + ¢ 5) X'm = {by XD,y b y'm F (e, xF ey o) =0
6 bien

(a ;xlm + bly’m_f— Cyf X _}" [aﬂxvm _f" bsylm—i"cs) y+ (asx’m + b:y’m'*'c;} =0,
que es la ecuacion de una recta del primer sistema considerando i x ¢y
como variables.

De suerle cue al punto m’ de la recta a'a’ de la segunda figwra cor-
responde una recta mm (por ejemplo) de la primera figura, pasando por ¢l
punto a_ de ésta, correlativo de Tarecta a’a’’, que pasa por el punto csco-
gido 7_72,_.

Num. 60. Sien vez de considerar ¢l punto 1’ como perteneciendo & la
recta a’a'’, suponemos uc pertencce & otra I/l cuyo polo sea b, las co-
ordenadas xp yp de este punto, deben satisfacer & la ecuucion de su polar
correlativa, y tendremos

(2% + asy» + a;) &' 4 (b by =+ bi) y' A (e + cop=-¢) =0

A su vez esta ecuacion perteneciendo & una recta de la segunda figura
pasando por el punto m' de ésta, las coordenadas X'y y'm deberdn satis-
facerla, y se tendra

alx'm+b,y'm+c,) Xp "— ((’J,:.\:'mj]—b._»y ‘m +Ug] Yh + (i15~v'; + b.-.y'm + C;) =0,
despues de ordenada con relacion & las coordenadas de la primera figura.

Dero esta ecuacion esla misma que la hallada anteriormente por la
recta mm. Luego el punto b, polo de la recta b’b", sc halla tambien en la
recta mm que ya confenia el punto a de la primera figura.

Y se ve que las rectas de la primera figura tienen por coeficientes cn
su ecuacion, funciones de las coordenadas x' 1" de la sequnda figura.

Asi 4 cada punto del primer sistema corresponde una recta en el se-
gundo, y & cada punto del segundo, una recta en cl primero.

Y se deduce tambien que cuando dos rectas a’w’, b'U” de un sistema
pasan por un punto m’, sus polos a y b_ estan en la recla mm polar de
dicho punto m’.

0 més general: si una recta a’a’ gira en uno de los dos sistemas alre-
dedor de un punto m’, su polo a se mueve sobre la polar de dicho punio.

Niam. 61. De modo que dado un polo en uno de los sistemas, determi-
na en seguida ‘la'polar en-elotro sistema: basta pava ello sustituir sus
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coordenadas x é vy, por ejemplo, en los valores de los coeficientes A, D: G,
de la ecuacion de la polar, que de este modo se convertirdn en coeficientes
numericos.

Num. 62. Por el contrario. si se da la ccuacion de la polar

X gy ==

del primer sislema, ¥ que se quiere hallar su polo en el segundo ststema
bastara identificar Ia ecuacion precedente con la general

BT =Dy e e, N b,y ey dag T = A ey =0
de las polares del primer sisiema.
Para esto debemos escribir las siguientes igualdades:

P __U'l'\‘_l‘—_{, '/"l-(x‘ 1 *'\‘,—I_b _}Cz

AN by e R y‘ + ¢
de las que podemos deducir las coordenadas &', y' del pole.

Num. 63. Para que la relacion de dos sistemas correlativos quede per-
fectamente determinada, es decir, para que dada una {figura cualquiera en
el uno se determine sin duda alguna la figura correspondiente en el otro,
es necesario y suficiente que se conozcan las ocho constantes
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de la couacion general
Agx A ay ot ad N by by by e x ey o) = 0.

De aqui resulta que dadas cuatro polares

A B, C. D,

del primer sistema, y sus polos a, b, ¢, d en el segundo, la relacion de
ambos sistemas queda perfectamente definida.
En efecto, representando por
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tendremos (para que @ seu el polo de A} las couaciones siguientes: {nu-
niero 62) : '
1

ORI T wll P T e

P agx 4 Dy y e

y del mismo modo para que b, ¢ y d sean los polos de B. G ¥ D. deberan
verificarsc lag seis ecuaciones de condicion:

Py &y ‘Vl+ b, Yy 'b_x'

ry - 21:‘ -+ by, A

P XA bydoo . G

T ag N, - Dy Uyt s . s

Ps él,; N Byt IER R + D, ys .
s s X5+ by s G : s iy X, 4 by =+ s
Ps & X N s s o e T D.: Yy T Lo

T Y O = h. v, —1—(:;

De estas ocho ecuaciones de condicion pueden deducirse los valores de
las ocho coordenadas de los cuatro polos, dadas las polares; 6 dadas las
coordenadas de los polos, se deduciran las relaciones de las coeficientes de
sus polares, y quedaran éstas determinadas, teniendo cn cuenta (ue en
ambos casos se conocen las ocho relaciones citadas al principio de este
numero.

B. D.
— TSP S

ENCILLAVANMIEINNTOS
SISTEMA SAXBY Y FARMER.

CONSIDER ACIONES GENERA LES.
(Continpacion !

ENCLAVAMIENTOR.
OBJETO, DEFINICION Y TEORIA GENERAL.

Sabido es que los discos y los aparatos de seguridad; cuya rapida enu-

- meracion acabamos de hacer, dispuestos de una manera conveniente ase-
curan el paso de los puntos peligrosos de las vias férreas, tales como las
agujas, bifurcaciones y cruzamientos. Sin embargo, no es meénos cierto,
que la seguridad descansa en la vigilancia del guarda-agujas, porque este
agente es el encargado de dar 4 las sefiales posiciones convenientes y en




